


  به نام خدا 

  استاد  امید نیکان

     79و 64گروه  

  97تیر ماه   2ی تشریحی پایانترم ریاضی عمومی پاسخنامه

    : 1پاسخ سوال 
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 از رابطه * داریم:
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   : 3پاسخ سوال 

 

∫(𝑥2𝑦𝑐𝑜𝑠𝑥 + 2𝑥𝑦𝑠𝑖𝑛𝑥 − 𝑦2𝑒𝑥)𝑑𝑥 + (𝑥2𝑠𝑖𝑛𝑥 − 2𝑦𝑒𝑥 + 𝑥)𝑑𝑦 =∗ 

(𝑥2𝑦𝑐𝑜𝑠𝑥 + 2𝑥𝑦𝑠𝑖𝑛𝑥 − 𝑦2𝑒𝑥) = 𝑀 

(𝑥2𝑠𝑖𝑛𝑥 − 2𝑦𝑒𝑥 + 𝑥) = 𝑁 

 بسته است و در جهت پادساعتگرد است لذا می توان از قضیه گرین استفاده کرد: Cچون منحنی 
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)معادله پارامتری  Cبرای به دست آوردن مساحت منحنی 
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𝑑𝑥 = −3𝑎𝑠𝑖𝑛𝑡𝑐𝑜𝑠2𝑡 ← 𝑥 = 𝑎𝑐𝑜𝑠3𝑡 
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 می دانیم:
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   : 4پاسخ سوال 

∬𝐹.𝑑𝑠 = ∭𝑑𝑖𝑣(𝐹) 𝑑𝑣 =∗ 

𝐹 = (𝑒𝑧 + 3𝑎𝑦, 1 + 𝑡𝑎𝑛2 + 𝑦2, 3𝑥2 − 𝜕𝑦𝑧 + 𝜕𝑧) 
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 از رابطه * داریم:

∗= ∭5𝑑𝑣 = ∫
2𝜋

0

∫
2

0

∫ 5𝑟
4−𝑟2

0

𝑑𝑧𝑑𝑟𝑑𝑒 = ∫
2𝜋

0

∫ 5(4 − 𝑟2)
2

0

𝑟𝑑𝑟𝑑𝑒 = ∫ 5(2𝑟2 −
𝑟4

4
)]

2
0

2𝜋

0

 

𝑑𝑒 = 5 × 2𝜋(8 − 4) = 40𝜋 

 

   : 5پاسخ سوال 

∮ 𝐹. 𝑑𝑟

𝐶

= ∬𝑐𝑢𝑟𝐿(𝐹). 𝑁𝑑𝜏⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ =∗ 

𝑁𝑑𝜏⃗⃗⃗⃗⃗⃗که  𝑧برابر است با:   ⃗⃗ = 𝑔(𝑥, 𝑦),    (−𝑔𝑥,−𝑔𝑦, 1) 

𝑐𝑢𝑟𝐿(𝐹) = ||
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|| = (0 − 0, 0 − 0, 5) = (0, 0, 5) 

𝑧 = 𝜋 = 𝑔(𝑥, 𝑦)      𝑁𝑑𝜏⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = (−𝑔𝑥, −𝑔𝑦, 1) = (0, 0, 1) 

 از رابطه * داریم:

∗= ∬(0, 0, 5), (0, 0, 1) 𝑑𝐴 = ∬ 5

𝑥2+𝑦2≤1

𝑑𝐴 =× مساحت دایره به شعاع 1 = 5 × 𝜋 × 12 = 5𝜋 




